2013年全国高考理科数学试题分类汇编14：导数与积分

一、选择题

 AUTONUM  \* Arabic  \* MERGEFORMAT  ．（2013年高考湖北卷（理））已知
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【答案】D  
 AUTONUM  \* Arabic  \* MERGEFORMAT  ．（2013年普通高等学校招生统一考试新课标Ⅱ卷数学（理）（纯WORD版含答案））已知函数[image: image8.wmf]32
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的图像是中心对称图形
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【答案】C  
 AUTONUM  \* Arabic  \* MERGEFORMAT  ．（2013年高考江西卷（理））若
[image: image19.wmf]222

2

123

111

1

,,,

x

SxdxSdxSedx

x

===

òòò

则
[image: image20.wmf]123

SSS

的大小关系为
（　　）
A．
[image: image21.wmf]123

SSS

<<


B．
[image: image22.wmf]213

SSS

<<

 

C．
[image: image23.wmf]231

SSS

<<


D．
[image: image24.wmf]321

SSS

<<


【答案】B   
 AUTONUM  \* Arabic  \* MERGEFORMAT  ．（2013年普通高等学校招生统一考试辽宁数学（理）试题（WORD版））设函数
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A．有极大值,无极小值
B．有极小值,无极大值       
C．既有极大值又有极小值
D．既无极大值也无极小值
【答案】D  
 AUTONUM  \* Arabic  \* MERGEFORMAT  ．（2013年普通高等学校招生统一考试福建数学（理）试题（纯WORD版））设函数
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【答案】D  
 AUTONUM  \* Arabic  \* MERGEFORMAT  ．（2013年高考北京卷（理））直线l过抛物线C: x2=4y的焦点且与y轴垂直,则l与C所围成的图形的面积等于
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【答案】C   
 AUTONUM  \* Arabic  \* MERGEFORMAT  ．（2013年普通高等学校招生统一考试浙江数学（理）试题（纯WORD版））已知
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为自然对数的底数,设函数
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【答案】C 
二、填空题

 AUTONUM  \* Arabic  \* MERGEFORMAT  ．（2013年高考江西卷（理））设函数
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【答案】2          
 AUTONUM  \* Arabic  \* MERGEFORMAT  ．（2013年高考湖南卷（理））若
[image: image57.wmf]2

0

9,

T

xdxT

=

ò

则

常

数

的

值

为

_________.
【答案】3    
 AUTONUM  \* Arabic  \* MERGEFORMAT ．（2013年普通高等学校招生统一考试广东省数学（理）卷（纯WORD版））若曲线
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【答案】
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三、解答题

 AUTONUM  \* Arabic  \* MERGEFORMAT ．（2013年普通高等学校招生统一考试新课标Ⅱ卷数学（理）（纯WORD版含答案））已知函数[image: image63.wmf])
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【答案】
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 AUTONUM  \* Arabic  \* MERGEFORMAT ．（2013年普通高等学校招生统一考试辽宁数学（理）试题（WORD版））已知函数
[image: image71.wmf](

)

(

)

(

)

[

]

3

2

1,12cos.0,1

2

ex

x

fxxgxaxxxx

-

=+=+++Î

当

时

，


(I)求证:
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(II)若
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取值范围.
请考生在第22、23、24三题中任选一题做答,如果多做,则按所做的第一题计分.作答时用2B铅笔在答题卡上把所选题目对应题号下方的方框涂黑.
【答案】
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 AUTONUM  \* Arabic  \* MERGEFORMAT ．（2013年普通高等学校招生全国统一招生考试江苏卷（数学）（已校对纯WORD版含附加题））本小题满分16分.
设函数
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卷Ⅱ 附加题部分答案word版
[选做题]第21题,本题包括A、B、C、D四小题,请选定其中两题,并在相应的答题区域内作答,若多做,则按作答的前两题评分.解答时应写出文字说明、证明过程或演算步骤.
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又
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∴函数
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在
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=
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综合(Ⅰ)(Ⅱ)(Ⅲ)知:当
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时,
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 AUTONUM  \* Arabic  \* MERGEFORMAT ．（2013年普通高等学校招生统一考试广东省数学（理）卷（纯WORD版））设函数
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(Ⅰ) 当
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时,求函数
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当
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   右表可知,函数
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令
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所以
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所以
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上单调递增,在
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上恒成立,当且仅当
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综上,函数
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 AUTONUM  \* Arabic  \* MERGEFORMAT ．（2013年高考江西卷（理））已知函数
[image: image291.wmf]1

()=(1-2-)

2

fxax

,
[image: image292.wmf]a

为常数且
[image: image293.wmf]>0
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(1)
证明:函数
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的图像关于直线
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对称;
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若
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的二阶周期点,如果
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的取值范围;
(3)
对于(2)中的
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, 设x3为函数f(f(x))的最大值点,A(x1,f(f(x1))),B(x2,f(f(x2))),C(x3,0),记△ABC的面积为S(a),讨论S(a)的单调性.
【答案】(1)证明:因为
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因
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单调递增.
 
 AUTONUM  \* Arabic  \* MERGEFORMAT ．（2013年普通高等学校招生统一考试重庆数学（理）试题（含答案））设[image: image353.wmf](
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yfx

=
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处的切线与[image: image357.wmf]y

轴相交于点[image: image358.wmf](
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.
(1)确定[image: image359.wmf]a

的值;       (2)求函数[image: image360.wmf](

)

fx

的单调区间与极值.
【答案】
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 AUTONUM  \* Arabic  \* MERGEFORMAT ．（2013年高考四川卷（理））已知函数
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[image: image364.wmf]a

是实数.设
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,
[image: image366.wmf]22
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Bxfx

为该函数图象上的两点,且
[image: image367.wmf]12
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.
(Ⅰ)指出函数
[image: image368.wmf]()

fx

的单调区间;
(Ⅱ)若函数
[image: image369.wmf]()

fx

的图象在点
[image: image370.wmf],
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处的切线互相垂直,且
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,求
[image: image372.wmf]21
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的最小值;
(Ⅲ)若函数
[image: image373.wmf]()
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的图象在点
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处的切线重合,求
[image: image375.wmf]a

的取值范围.
【答案】解:
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当且仅当
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所以函数
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的图象在点
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当
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时,函数
[image: image404.wmf]()
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的图象在点
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当
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时,函数
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的图象在点
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处的切线方程为 
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两切线重合的充要条件是
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由①及
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由①②得,
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设
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则
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所以
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则
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所以
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[image: image422.wmf]1

(1,0)

x

Î-
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时,
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的取值范围是
[image: image426.wmf](
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故当函数
[image: image427.wmf]()
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的图像在点
[image: image428.wmf],
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处的切线重合时,
[image: image429.wmf]a

的取值范围是
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 AUTONUM  \* Arabic  \* MERGEFORMAT ．（2013年高考湖南卷（理））已知
[image: image431.wmf]0
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[image: image434.wmf]a
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的表达式;
(II)是否存在
[image: image435.wmf]a

,使函数
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的取值范围;若不存在,请说明理由.
【答案】解:
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(II)由前知,y=f(x)的图像是由两段反比例函数的图像组成的.因此,若在图像上存在两点
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不妨设
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所以,当
[image: image451.wmf])
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a

时,函数
[image: image452.wmf]()

yfx

=

在区间
[image: image453.wmf](

)

0,4

内的图像上存在两点,在该两点处的切线相互垂直. 

 AUTONUM  \* Arabic  \* MERGEFORMAT ．（2013年普通高等学校招生统一考试福建数学（理）试题（纯WORD版））已知函数
[image: image454.wmf]()ln()
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(1)当
[image: image455.wmf]2

a

=

时,求曲线
[image: image456.wmf]()

yfx

=

在点
[image: image457.wmf](1,(1))

Af

处的切线方程;
(2)求函数
[image: image458.wmf]()

fx

的极值.
【答案】解:函数
[image: image459.wmf]()

fx

的定义域为
[image: image460.wmf](0,)
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,
[image: image461.wmf]()1
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a
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x
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(Ⅰ)当
[image: image462.wmf]2
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a

时,
[image: image463.wmf]()2ln
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[image: image464.wmf]2
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[image: image465.wmf](1)1,(1)1
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[image: image466.wmf]()

\=

yfx

在点
[image: image467.wmf](1,(1))

Af

处的切线方程为
[image: image468.wmf]1(1)

-=--

yx

, 

即
[image: image469.wmf]20

+-=

xy

. 

(Ⅱ)由
[image: image470.wmf]()1,0

-

¢

=-=>

axa

fxx
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可知: 

①当
[image: image471.wmf]0
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a

时,
[image: image472.wmf]()0
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>

fx

,函数
[image: image473.wmf]()

fx

为
[image: image474.wmf](0,)

+¥

上的增函数,函数
[image: image475.wmf]()

fx

无极值; 

②当
[image: image476.wmf]0

>

a

时,由
[image: image477.wmf]()0
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=

fx

,解得
[image: image478.wmf]=
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[image: image479.wmf](0,)
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Q
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时,
[image: image480.wmf]()0
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fx

,
[image: image481.wmf](,)
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时,
[image: image482.wmf]()0
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[image: image483.wmf]()

\

fx

在
[image: image484.wmf]=

xa

处取得极小值,且极小值为
[image: image485.wmf]()ln
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,无极大值. 

综上:当
[image: image486.wmf]0

£

a

时,函数
[image: image487.wmf]()

fx

无极值 

当
[image: image488.wmf]0

>

a

时,函数
[image: image489.wmf]()

fx

在
[image: image490.wmf]=

xa

处取得极小值
[image: image491.wmf]ln

-
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,无极大值. 
 AUTONUM  \* Arabic  \* MERGEFORMAT ．（2013年高考新课标1（理））(本小题满分共12分)已知函数[image: image492.wmf]()
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=[image: image493.wmf]2

xaxb
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,[image: image494.wmf]()

gx

=[image: image495.wmf]()

x
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,若曲线[image: image496.wmf]()

yfx

=

和曲线[image: image497.wmf]()

ygx

=

都过点P(0,2),且在点P处有相同的切线[image: image498.wmf]42

yx
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(Ⅰ)求[image: image499.wmf]a

,[image: image500.wmf]b

,[image: image501.wmf]c

,[image: image502.wmf]d

的值;(Ⅱ)若[image: image503.wmf]x

≥-2时,[image: image504.wmf]()

fx

≤[image: image505.wmf]()

kgx

,求[image: image506.wmf]k

的取值范围.
【答案】(Ⅰ)由已知得[image: image507.wmf](0)2,(0)2,(0)4,(0)4
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, 

而[image: image508.wmf]()
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=[image: image509.wmf]2
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,[image: image510.wmf]()

gx

¢

=[image: image511.wmf]()
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,∴[image: image512.wmf]a

=4,[image: image513.wmf]b

=2,[image: image514.wmf]c

=2,[image: image515.wmf]d
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(Ⅱ)由(Ⅰ)知,[image: image516.wmf]2
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x
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, 

设函数[image: image518.wmf]()
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=[image: image519.wmf]()()
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[image: image522.wmf]()
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=[image: image523.wmf]2(2)24
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=[image: image524.wmf]2(2)(1)

x

xke

+-

, 

有题设可得[image: image525.wmf](0)

F

≥0,即[image: image526.wmf]1

k
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, 

令[image: image527.wmf]()

Fx
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=0得,[image: image528.wmf]1

x

=[image: image529.wmf]ln
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,[image: image530.wmf]2
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=-2, 

(1)若[image: image531.wmf]2
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,则-2<[image: image532.wmf]1

x

≤0,∴当[image: image533.wmf]1
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时,[image: image534.wmf]()
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<0,当[image: image535.wmf]1
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时,[image: image536.wmf]()
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>0,即[image: image537.wmf]()
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在[image: image538.wmf]1
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单调递减,在[image: image539.wmf]1
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单调递增,故[image: image540.wmf]()
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在[image: image541.wmf]x

=[image: image542.wmf]1

x

取最小值[image: image543.wmf]1

()

Fx
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∴当[image: image547.wmf]x

≥-2时,[image: image548.wmf]()

Fx

≥0,即[image: image549.wmf]()

fx

≤[image: image550.wmf]()
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恒成立, 

(2)若[image: image551.wmf]2
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=

,则[image: image552.wmf]()
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=[image: image553.wmf]22
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∴当[image: image554.wmf]x

≥-2时,[image: image555.wmf]()
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≥0,∴[image: image556.wmf]()
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∴当[image: image558.wmf]x

≥-2时,[image: image559.wmf]()
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≥0,即[image: image560.wmf]()
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≤[image: image561.wmf]()
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(3)若[image: image562.wmf]2

ke

>

,则[image: image563.wmf](2)

F

-

=[image: image564.wmf]2

22

ke

-

-+

=[image: image565.wmf]22

2()

eke

-

--

<0, 

∴当[image: image566.wmf]x
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综上所述,[image: image569.wmf]k

的取值范围为[1,[image: image570.wmf]2
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]. 
 AUTONUM  \* Arabic  \* MERGEFORMAT ．（2013年高考湖北卷（理））设
[image: image571.wmf]n

是正整数,
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为正有理数.
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 AUTONUM  \* Arabic  \* MERGEFORMAT ．（2013年普通高等学校招生统一考试天津数学（理）试题（含答案））已知函数
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(Ⅰ) 求函数f(x)的单调区间; 

(Ⅱ) 证明: 对任意的t>0, 存在唯一的s, 使
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(Ⅲ) 设(Ⅱ)中所确定的s关于t的函数为
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在点(1，0)处的切线.

(I)求l的方程；

(II)证明：除切点(1，0)之外，曲线C在直线l的下方
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